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INTRODUCAO

O objetivo deste plano de trabalho é apresentar para os alunos o conceito de probabilidade da
unido de eventos e da probabilidade condicional fazendo inicialmente uma abordagem da
importancia deste contetdo em nosso cotidiano.

O estudo das probabilidades, cujas ferramentas ddo suporte a uma extensa area do
conhecimento, teve a sua origem na necessidade de quantificar os riscos dos seguros e de
avaliar as chances de ganhar em jogos de azar. O surgimento dos seguros se deu associado a
perda de carga dos navios ha anos atras. A partir de estimativas empiricas de probabilidades
de acidentes, estipulavam-se as taxas e 0s prémios correspondentes.

E muito comum, no tratamento da informagc&o, aparecerem frases que indiquem a chance ou
a probabilidade de algo ocorrer, como: “Quem possui pelo menos trés amigos no trabalho
tem 46% mais chance de estar extremamente satisfeito com seu emprego.”; A probabilidade
de uma pessoa ultrapassar aos 112 anos de idade é de 1 em 2 bilhdes.”

A teoria das probabilidades e suas aplicacdes serdo o objeto de estudo deste plano de
trabalho..




Atividade 1:

Duragao prevista: 100 minutos

Area de conhecimento: Matematica

Assunto: Probabilidades

Material necessario: Quadro Branco, caneta, folha de atividades.
Organizacéo da classe: Turma organizada em duplas.

Obijetivos: - Resolver problemas utilizando a probabilidade da unido de eventos e a
probabilidade de eventos complementares

Pré-requisitos: Analise combinatoria/ Unido de conjuntos
Descritores: H67 - Resolver problemas envolvendo probabilidade.

Metodologia: Apresentando exemplos de situagdes rotineiras induzir o aluno a fazer ligagoes
dessas situacdes com os conceitos de probabilidade.

1.Iniciando:

Mais um pouco de historia:

“O primeiro artigo completo sobre probabilidades foi escrito em 1713, po Jacques
Bernoulli, na obra Ars Conjectandi (Arte de conjecturar), que continha, inclusive uma
detalhada exposicéao sobre permutagdes e combinacdes. A partir de entdo, outros
matematicos dariam valiosas contribui¢cfes para o desenvolvimento da teoria das
probabilidades, cujas aplicacdes em areas como biologia, economia, saude,etc. ndo
tardariam a ser reconhecidas.”

IEZZ1,Gelson,Matematica Ciencia e Aplica¢cdes.Sao Paulo:Editora
SARAIVA,2010.Vol. 2




A Probabilidade da uniéo de dois eventos.

Vamos lembrar um pouco da teoria dos conjuntos na qual aprendemos sobre o0 nimero de
elementos da unido de dois conjuntos o seguinte:

n(AUB) = n(A) + n(B) = n(ANB).

Relacionando a teoria de conjuntos ao conjunto ao estudo da probabilidade considerando que
A e B séo dois eventos equiprovaveis :

@

B

Dividindo por n(€2) ambos os membros da equagéo dada obtemos:
n(AUB)  n(A) N n(B) _ n(AMB)
nQ) Q) nQ Q)

, OU seja,

P(AUB) = P(A) + P(B) - P(ANB)

Esta € a expressdo para a probabilidade da unido de dois eventos.

E importante destacar para que quando ANB = @ dizemos que os eventos A ¢ B sio
mutuamente exclusivos. Portanto, neste caso a expressdo fica reduzida apenas a

kA {-/% ANB=0

S gl I

Portanto, neste caso a expressdo fica reduzida apenas a P(AUB) =P(A) + P(B)




Exemplo 1

Em uma determinada turma o professor resolveu chamar um aluno para ir a

um quadro. Para isso ele escolheu de forma aleatoria um dos 29 numeros da chamada
que se encontrava em seu diario de classe. Qual a probabilidade de ter sido escolhido
um namero que seja par ou multiplo de 3?

Devemos considerar 0s eventos:
A =sair nimeropar A = 1 2,4,6,8,10,12,14,16,18,20,22,24,26,28 } n(A) = 14

B = sair nimero mdltiplo de 3 B =1 3,6,9,12,15,18,21,24,27 T n(B) =9
ANB = numero par e multiplo de 3 ANB = { 6,12,18,24 o n(ANB) =4
AUB = numero par ou numero multiplode 3 — ¢ 0 evento pedido
PA)=14_  ;PB)=9_ e PANB) = 4

29 29 29

Usando a expressdo da probabilidade da unido de dois eventos, temos:

P(AUB)= 14 + 9 4 = 19 —— ocorrer n°par ou multiplo de 3
29 29 29 29
Exemplo 2

Numa urna existem 10 bolas numeradas de 1 a 10. Retirando uma bola ao acaso, qual a
probabilidade de ocorrer maltiplos de 2 ou maltiplos de 3?

A éoevento “miltiplode2”. A=9246810 }

B ¢ o evento “multiplo de 3”. B= { 3,6,9 }

Veja os diagramas:

Aplicando na expressao

' B F R W ooad
P(AUB) =P(A) + P(B) - P(ANB)— 15 * a5 -~ & = = =70




Atividades propostas:

.No langamento de um dado, qual é a probabilidade

de que o numero obtido na face superior seja mul- %m,m"___.A des
tiplo de 2 ou de 37 liracks coem 193 rmoradores de um bainn ¢ sevelam
o DO Quanto 30 wac ce TV e intrenet pagan.
TV abaria TV e
De um baralho de 52 cartas,uma é extraida ao acaso. . % - -
Qual é a probabilidade de sair um valete ou uma — ™ n
carta de ouros? Uim 30t entrevistadios & selecsonado a0 acasa (Oual ¢
& probabiciade Que ede use TV cu internet pagas?
Um dado é langado duas vezes sucessivamente. i’;'}nmummmmmmm
sq‘mosmntos: i, 120 ponods DarTICOMEM B0 Proceiio seletiva O
Quadro abaieo Mmesta a dntribus( o don Candidatos
A:a soma dos pontos obtidos é 10; pox ginero ¢ escolaridade
B: 0s nimeros obtidos séo distintos. romam: Waiheres Tots
g d . " n 4
Calcule p(A U B). n 53 75
L 0 120
Para apresentar um trabalho, um professor sorteara U candidato 9o grupo ¢ escothido 20 acasa Qual
um aluno, entre os 30 da turma, escolhido de acordo :‘ ”wx P :
o " miher Ou SN0 WIDETIOr COMPIEID.
com o nimero da chamada.Qual é a probabilidade ks e G o

de o nimero do aluno escolhido ser: pleto!
a) primo ou maior que 10?7

b) muitiplo de 7 ou de 57

€) quadrado perfeito ou divisor de 367




Atividade 2:

Duragao prevista: 100 minutos

Area de conhecimento: Matematica

Assunto: Probabilidade Condicional

Material necessario: Quadro Branco, caneta, folha de atividades.
Organizacéo da classe: Turma organizada em duplas.

Obijetivo: Resolver problemas envolvendo probabilidade condicional.
Prée-requisitos: Probabilidades.

Metodologia: Analisando situagdes problemas calcular a probabilidade condicional
na ocorréncia de um evento.

Iniciando:

Os conceitos de probabilidade que ja estudamos inclusive na unido de dois eventos, 0s
calculos eram feitos de a probabilidade de um evento ocorrer diretamente em funcéo do
espaco amostral.

A probabilidade condicional trata da probabilidade de ocorrer um evento A, tendo ocorrido
um evento B, ambos do espaco amostral Q, ou seja, ela é calculada sobre o evento B e ndo
em funcéo o espago amostral Q.

De maneira geral, qualquer que seja o0 evento A e 0 evento B, teremos:

n(A N B)

P(A/B)= &)

Ao dividirmos o numerador ¢ o denominador por n(€2), temos:

n(AMB)

I (9) : _P(ANnB)
P(A/B)—@,OU seja, P(A/B)— P(B) :

n(Q)



http://www.matematicadidatica.com.br/ProbabilidadeUniaoDoisEventos.aspx

Exemplol

Um baralho tem 52 cartas. Uma carta € retirada ao acaso. Sabendo que a carta retirada é
vermelha, determine a probabilidade de esta carta ser um rei.

Devemos considerar:
. que as cartas vermelhas séo de dois naipes distintos (copas e ouro).
. em cada naipe temos13 cartas.
. 580 26 cartas vermelhas
. dois reis (rei de ouro e rei de copas).

Eventos:
V = sair uma carta vermelha
R = sair rei
Logo,
n(R MV) 2 1
PR /V)= = = .
n(V) 26 13
Exemplo2:

Uma pesquisa realizada entre 1000 turistas, registrou que 650 preferem viajar de carro, que
550 viajar de avido e que 200 viajam das duas formas : carro ou avido. Qual a probabilidade
de ao escolhermos deste grupo uma pessoa que utiliza avido para viajar, ser tambem um dos
turistas que preferem viajar de carro?

~.CARRO AVIAO

450 200 350

De onde tiramos que:

n(A) = 450 + 200
n(B) = 350 + 200
n(ANB)=200
n(€) = 1000




PANB) = 200 = 4
P(B) 550 11
Atividades propostas:

, P(A/B) =

1. Reflita sobre as atividades desenvolvidas em sala de aula e pesquise situagdes do seu
cotidianos que possam servir de exemplos de aplicacao dos estudos de probabilidades
condicional. Vocé acha que mesmo intuitivamente utiliza esse tipo de calculo para tomar
decisdes em sua vida?

2. Utilize o aprendizado de probabilidade condicional para resolver os exercicios propostos:

a) Qual é a probabilidade de que o nimero obtido
25 primo?

Uma das letras do alfabeto & escolhida ao acaso.

Sabendo que ela é uma das dez primeiras letras

qual é 2 probabilidade de que seja uma vogal? b) Qual é 3 probabilidade de que o ndmero obtido
s243 um divisor de 57

Se um dado & lancado duas vezes sucessivamente

& 05 nimeros obtidos sio {':?
>.De um baralho comum, uma carta € retirada ao

aCa%0. 5¢ 3 carta escolhida
a) ndo & valete nem dama, qual € a probabilidade
de ser 0 rel de ouros?

a) iguals, qual € a probabilidade de que a soma dos
pontos seja um nGmero par?
D) distintos, qual € a probabilidade de que a soma

dos pontos seja 8?7 -
b) ndo é de ouros, qual é a probabilidade de ndo ser

Um dado ¢ lancado e sabe-se que a face superior de copas?

tem um NUMETD Par ¢) é de copas, qual é a probabilidade de ser o rei?




AVALIACAO :

A avaliacdo envolve aluno e professor e devera acontecer uma reflexdo sobre a pratica
docente sobre as competéncias e habilidades alcangadas.

A observacdo do desempenho dos alunos nas atividades propostas em aula € por mim
avaliada. (50 minutos para cada tarefa avaliada num total de 100 minutos - 2 tarefas)

Saerj: Se faz necessaria a corre¢do da prova com a observagao do desempenho dos alunos
no que se refere ao tema abordado.

Avaliacdo escrita individual (100 minutos)
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