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1. Introducdo:

Muitas vezes, para designar com clareza certas situacdes, € necessario formar grupos
ordenados de numeros que se apresentam dispostos em linhas e colunas numa tabela.
Essas tabelas sdo chamadas em Matematica de matrizes. Com o advento da computacdo
e a crescente necessidade de se guardar muita informacdo, as matrizes adquiriram uma
grande importancia.

As matrizes e 0s determinantes ndo sdo encontrados apenas no estudo da matematica,
mas também na engenharia, informética, tabelas financeiras etc.

Determinante € uma matriz quadrada representada de uma forma diferente, pois
calculamos o seu valor numérico, 0 que nao acontece com a matriz. Nela, aplicamos as
quatro operacdes, ou seja, somamos, multiplicamos, dividimos, subtraimos, obtendo
outra matriz.

Utilizarei de uma apostila para fazer a abordagem de matrizes (os tipos , igualdade e
conceito). As operagOes, com situagdes-problemas, roteiros de agdes 1 - Operagfes com
matrizes e 2 - Matrizes Inversas e Decodificacdo de Mensagens; 0s determinantes com
0 roteiro de acdo 5 - Determinante, Matriz inversa e Planilhas Eletronicas, na

expectativa de alcancar uma aprendizagem mais dindmica e significativa.



2. Estratégias adotadas no Plano de Trabalho

A apostila sera entregue a cada aluno (a) para fazer a leitura, apds os questionarei
a cerca do que leram (os tipos de matrizes, igualdade e conceito). As atividades
propostas na apostila serdo feitas individualmente.

Situacdes-problemas serdo passadas no quadro das operacOes adi¢do e subtracao,
um exercicio de pesquisa sera utilizado para introduzir a multiplicacdo de matrizes
(ambos retiradas da apostila da Elaine Pimentel/ Midioteca).

O roteiro de agdo 1 serd utilizado para reforcar e melhorar o aprendizado das
operagcdes com matrizes, principalmente a multiplicacdo; o roteiro de acdo 2 para
trabalhar com matrizes inversas e decodificacdo de mensagens e o roteiro de acao 5
para o calculo do determinante e a obtencdo de matriz inversa usando planilhas

eletrénicas.

Habilidades relacionadas:
* Identificar e representar os diferentes tipos de matrizes.
* Efetuar calculos envolvendo as operacdes com matrizes
*Resolver problemas utilizando as operagdes com matrizes e a linguagem matricial.

*Calcular o determinante de matrizes quadradas de ordem 2 e 3.

Pré-requisitos:

* Definicdo de matrizes, operacdes elementares com numeros reais.
* OperacBes com matrizes.

*Conhecimentos minimos em manipulagdo de softwares.

Tempo de Duracao:

12 horas/aulas

Recursos Educacionais Utilizados:

* Apostila impressa sobre os tipos de matrizes e conceito.

* SituacOes-problemas no quadro das operacdes (adi¢ao e subtracao).

* Roteiro de ag¢do 1- Operagdo com Matrizes.
*Roteiro de acdo 2- Matrizes Inversas e Decodificacdo de Mensagens.

* Roteiro de acdo 5 - Determinante, Matriz inversa e Planilhas Eletronicas.
* Livro Texto.

*Atividades impressas ou xerocadas.



Organizacao da turma:

A turma sera organizada: individualmente ou em duplas.

Objetivos:

* Desenvolver as habilidades relacionadas as operagdes com matrizes.

* Trabalhar com as operacdes e propriedades das matrizes por meio da codificacédo e
decodificacdo de mensagens.

* Usar planilhas eletrénicas para o célculo de determinantes e a obtencdo de matriz

inversa.

Metodologia adotada:

A apostila serd utilizada como instrumento reflexivo para a aprendizagem. Depois
de feita a leitura, eles serdo questionados sobre o que entenderam e fardo as atividades
propostas na mesma; as atividades de fixacdo dessa apostila serdo retiradas do livro
texto.

As atividades propostas nos roteiros de acdes: Operacdo com Matrizes, Matrizes
Inversas e Decodificagdo de Mensagens e Determinante, Matriz inversa e Planilhas
Eletrdnicas, serdo resolvidas de acordo com as sugestdes contidas neles.

Conduzir e organizar o trabalho em sala de aula, buscando desenvolver a
autonomia dos alunos. Motiva-los a refletir, investigar, levantar questdes e interagir

com a professora e com o0s colegas, durante todo o processo de aprendizado.



3. Avaliacgao:

A avaliacdo deve ser vista como um diagnostico continuo e dinamico, tornando-
se um instrumento fundamental para fornecer informacgdes sobre como esta se
realizando o processo ensino-aprendizagem, para repensar e reformular os métodos,
0s procedimentos e as estratégias de ensino, para que realmente o aluno aprenda.
Nessa perspectiva, a avaliacdo deixa de ter o carater “classificatorio” de
simplesmente aferir o acimulo de conhecimento para promover ou reter o aluno.

Um bom planejamento é o primeiro passo para atingir uma avaliagdo dentro de
parametros estabelecidos previamente. O que se pretende € que os alunos assimilem, ou
aprendam ao final de um procedimento, depende, na maioria das vezes, da forma como
esse processo evolui, da sua coeréncia, da sua pertinéncia, das metas propostas e da
conquista paulatina de cada uma delas.

Avaliar constantemente é uma maneira de estar sempre a par do andamento da

turma e do individuo, sem deixar” lacunas ou hiatos” no processo de aprendizagem.
Assim sendo, as avaliaces serdo: A participacdo efetiva de cada aluno durante as
aulas e as atividades feitas nas mesmas, tarefa de casa, pesquisas, provas xerocadas
ou impressas, dos descritores: H32 e H33.



C. E. José Garcia de Freitas

Aluno(a): Turma: 2001

12 apostila do 3° Bimestre — 01/08/12

Tipos de Matrizes: Uma matriz recebe certo tipo de nome dependendo da quantidade de
elementos em suas linhas e colunas ou apenas por caracteristicas especificas.

» Matriz linhas

Recebe 0 nome de Matriz linha toda matriz que possui apenas uma linha. O nimero de colunas
é independente. Por exemplo:

-5 1 2145

» Matriz coluna

Recebe 0 nome de Matriz coluna toda matriz que possuir apenas uma coluna. O nimero de
linhas é independente. Por exemplo:

S0
-63
-8
-11

5x1
» Matriz nula

Recebe 0 nome de Matriz nula toda matriz que independentemente do nimero de linhas e
colunas todos os seus elementos séo iguais a zero. Por exemplo:

oo o
o o

3x2
Podendo ser representada por Oz .
» Matriz quadrada

Matriz quadrada € toda matriz que o nimero de colunas é 0 mesmo do ndmero de linhas. Por
exemplo:

s 1 32

9 2 4 |Lihas

S 6 0 Ix’»
3

Colunas

Quando a matriz é quadrada nela podemos perceber a presenca de uma diagonal secundaria e
uma diagonal principal.

\s\l
9

6 1x3

Y
Dingonal Ihagonal
secundaria principal



» Matriz diagonal

Sera uma matriz diagonal, toda matriz quadrada que os elementos que ndo pertencem a
diagonal principal sejam iguais a zero. Sendo que os elementos da diagonal principal podem
ser iguais a zero ou ndo. Por exemplo:

0 0 o

0 0
0 0o 6 0
9.0 B [0 0 B3y
dlagomal dlaganyd
prineipal principal
9 0 0 o
0 8 o0 ¢
0 0 2 0
3
6 0 0 4xd
diagenmal
primcipal

» Matriz identidade

Para que uma matriz seja matriz identidade ela tem que ser quadrada e os elementos que
pertencerem a diagonal principal devem ser iguais a 1 e o restante dos elementos iguais a zero.
Veja o exemplo:

f\lll 0 0
0 L o0 o
0 o0 M 0
0 0 0™ dxd
N diagonal
principal

» Matriz oposta

Dada uma matriz B, a matriz oposta a ela é - B. Se tivermos uma matriz:

50 -11
B=|-63 7
-8 10

-10] 35>

Concluimos que, para encontrar a matriz oposta de uma matriz qualquer basta trocar os sinais
dos elementos.
P> Matrizes iguais ou igualdade de matrizes

Dada uma matriz A e uma matriz B, as duas poderdo ser iguais se somente seus elementos
correspondentes forem iguais.



As matrizes A e B sdo iguais, pois seus elementos correspondentes sdo iguais.

Resumindo: Matrizes sdo objetos matematicos organizados em linhas e colunas. Por exemplo,
podemos colocar os dados referentes a altura, peso e idade de uma familia de cinco pessoas
descritos na tabela:

Cada um dos seus elementos tem dois indices (a;;). O primeiro indice i indica a linha e 0
segundo indice j a coluna. O namero de linhas e colunas que uma matriz tem chama dimensao
da matriz. A matriz ao lado tem m linhas e n colunas e dizemos que ela tem dimensdo m x n
(m por n) e a representamos por A = (aij) mxn. Quando o numero de linhas € igual ao nimero
de colunas dizemos que a matriz é de ordem n e a chamamos de matriz quadrada.

Ay Ay Ay oA
“‘n By Ry - By,
A=iay By Ay ... @y,
- 2
Bt Rgify <o R

Atividades propostas

1 - As vendas em uma loja de departamentos em relagdo aos produtos bolsa, sapato e cintos, no
primeiro trimestre de determinado ano podem ser expressas pela tabela a seguir.

Janeiro | Fevereiro | Marco
Bolsa | 20000 | 18000 | 23000
Sapato | 17500 | 23000 | 22000
Cinto | 12350 | 12000 | 15000

a)Escreva a matriz que representa a tabela mostrada.



b) Qual a sua ordem (indique linhas e colunas: Amyn)?

¢) Que elemento ocupa a posicao a,s?

2) (Curso Impacto — PA) Uma rede é composta por cinco lojas, numeradas de 1 a [1.950 2.030
5. A tabela a seguir representa o faturamento, em reais, de cada loja nos quatro | 1.500 1.820

primeiros dias de janeiro: 3.010 2.200
2500 2.420

1.800 2.020

a) Qual foi o faturamento da loja 3 no dia 2?

b) Qual foi o faturamento de todas as lojas no dia 3?

¢) Qual o faturamento da loja 1 nos 4 dias?

5 0 2

01 3]em que a;; representa quantas unidades do material
4 2 1

j serdo empregados para fabricar uma roupa do tipo i em uma confeccéo que vai fabricar 3 tipos
de roupas utilizando materiais diferentes.

3)(UFRJ) Considere a matriz A =

Quantas unidades do material 3 serdo empregados na confecgdo de uma roupa do tipo 2?

4) Escreva as matrizes de acordo com as relagdes entre as posigdes i € j.
a) A = (aj)axs, ONde a; = 2i — |

I+ j,i=]

b) B= [bij]ZXZ, Onde b'J = {I _ 2] | - J

obs.: Passei as atividades no quadro, citadas na avaliacdo acima, da apostila Eliane
Gouvéa Pimentel o que foi muito proveitoso.

1.800
1.740
2.700
2.300
2.040

1.950]
1.680
3.050 |
2.650
1.950 |



Atividades do descritor H32 — Calcular o determinante de matrizes

guadradas de ordem 2 ou 3 e H33 — Operagcdes com matrizes

1)

(M121001RJ) Veja a matriz.

SHE

O valor do determinante dessa matriz

A) -17

B) -5

C)5

D) 17

E) 37
2)
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4) Ana precisa comprar trés medicamentos diferentes que o médico receitou

para seu filho. Como os precos dos remeédios néo sao tabelados, ela resolveu
fazer uma pesquisa nas trés farmacias do bairro.
A tabela abaixo fornece os valores de cada medicamento em cada farmacia.

1° Medicamento 2° Medicamento 3°
Medicamento
Farméacia A R$12,90 R$13,30 R$14,90
Farméacia B R$11,90 R$13,60 R$16,20
Farméacia C R$13,10 R$12,50 R$15,90




Sabendo que Ana tera que comprar 3 caixas do 1° medicamento, 1 caixa do 2°
medicamento e 2 caixas do 3° medicamento. Qual o valor pago por Ana na
farmacia que ofereceu o melhor orcamento?

a) R$ 78,00 b)R$81,85 c)R$81,70 d)R$83,60  e)R$ 76,80
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Dadas as matrizes M =

]. qual o resultado do produto M x N7
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5)D. Lucinda preocupada com a notas de Portugués, Matematica e Fisicado 2°
bimestre de seus 3 filhos. Resolveu montar tabelas com as notas do teste e prova das
disciplinas, para saber as notas que teriam ao final do bimestre, veja as tabelas:

Teste Portugués Matematica Fisica
Lucia 4 3 2
Luciano 5 4 3
Lavinia 3 5 3
Prova Portugués Matematica Fisica
Lucia 4 2 2
Luciano 3 4 3
Lavinia 3 3 2

Para saber suas notas bimestrais ela somou as notas de teste e prova de cada um deles.
Qual foi o resultado desta soma? ( transforme as tabelas em Matrizes T e P e efetue).




4)(SAERJINHO — 2011) Mara tomou emprestado R$ 1.500,00 de sua amiga. Combinou
de pagar em 2 meses, a uma taxa de 3% ao més, no regime de capitalizacdo simples.
Quanto Mara devera pagar a sua amiga?

a.R$90,00 b.R$1.414,42 c¢.R$1.590,00 d.R$1.591,35 e.R$ 1.950,00

5)(SAERJINHO - 2011) Uma empresa comercializa embalagens de suco na forma de
um prisma reto, cuja base € um quadrado de lado 6 cm e a altura € 10 cm. Qual o
volume méximo para esta embalagem?

a.16cmd b.36cm3 c. 60 cmd d. 240 cm® e. 360 cm?

6)ENEM (2000 ) — Uma editora pretende despachar um lote de livros agrupados em 100
pacotes de 20 cm x 20 cm x 30 cm. A transportadora acondicionara esses pacotes em
caixas com formato de bloco retangular de 40 cm x 40 cm x 60 cm. A quantidade
minima necessaria de caixas para esse envio é:

a.9 b.11 ¢ 13 d. 15 e. 17

Exercicios de fixacdo de determinantes
1)Calcule os seguintes determinantes:

-4 6 -9
a)-48 b)8 V3 0)|-34 6
1 -3 3

3 -7 13 8

2 1 21 7 -1 -2
2)Sea= b= ec= , determine A =a’ + b — c?.
-3 4 -3 1 5 3
LoIXox
3) Resolva a equacéo ‘ = -6.
5 X
4 -10
4)Calcule o valor do determinante damatriz A= |5 7 6
2 1 3
x+1 2 3 L
5) Resolva a equacéo x 1 5 =l 2‘
3 1 -2
6)Resolva as equagdes:
2 41 2 3 -2 x+1 3 X
a2 4 x|=0 )0 1 x(=2 )| 3 X 11|=0
3 1 2 2 x -3 X 2 X-

7) Foi realizada uma pesquisa, num bairro de determinada cidade, com um grupo de 500
criangas de 3 a 12 anos de idade. Para esse grupo, em fungdo da idade x da crianga,



concluiu-se que o peso médio p(x), em quilogramas, era dado pelo determinante da

1 -1 1
matriz A, em que: 3 0 -X|, com base na formula p(x) = det A, determine:
0 2 2
3

a)O peso médio de uma crianca de 7 anos
b)A idade mais provavel de uma criancga cuja o peso € 30 kg.
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