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PLANO DE TRABALHO — Matrizes e Determinantes
Introducéo:

Apresenta-se o planejamento do trabalho sobre matrizes e determinantes visando
a construcdo do conhecimento através de situacGes simples presentes no cotidiano,
fazendo com que os alunos se sintam motivados com a aprendizagem da Matematica.

Este plano desenvolverd situagdes problemas com o objetivo de motivar e
facilitar a aprendizagem do contetido. Explorard atividades contextualizadas, utilizando
conceitos de matrizes e determinantes, aproximando o contetido da realidade.

Desenvolvera também a oportunidade de realizacdo de estudos e pesquisas
utilizando a motivacdo como forma de desenvolvimento da aprendizagem, trazendo
muitos beneficios para o estudo da Matematica, através de uma aprendizagem ativa e
coletiva, edificando assim seu conhecimento.

Serdo necessarias seis aulas para o cumprimento do planejamento, ou seja, uma
semana, incluindo a avaliacdo da aprendizagem.

Desenvolvimento:

Operacgdes com matrizes

Duracéo prevista: 6 aulas de 50 minutos

Area de conhecimento: Matematica

Assunto: Matrizes e Determinantes

Obijetivos: Desenvolver as habilidades relacionadas as operagdes com matrizes.
Pré-requisitos: Definicdo de matriz, operacdes elementares com ndmeros reais.
Material necessario: Folha de atividades, régua, lapis de cor ou caneta hidrografica.

Organizacdo da classe: Turma disposta em duplas de forma a propiciar um trabalho
colaborativo.

Descritor associado:



Efetuar célculos envolvendo as opera¢es com matrizes.
ATIVIDADE 1

Em uma editora, as vendas de livros de Matematica, Fisica e Quimica, no primeiro
trimestre de um ano, podem ser expressas pela tabela a seguir.

Janeiro | Fevereiro | Margo
Matematica | 20 000 32000 | 45000
Fisica 15 000 18 000 | 25000
Quimica 16 000 17 000 | 23000

a) Quantos livros de Matematica foram vendidos em Fevereiro?

b) Quantos livros de Fisica foram vendidos em Janeiro?

c) Quantos livros de Quimica foram vendidos em Margo?

Para responder a essas perguntas, podemos representar essa tabela como um objeto
matematico. Uma tabela desse tipo, em que 0s nimeros estdo dispostos em linhas e
colunas, denomina-se matriz.

Podemos representar a tabela acima por meio da seguinte matriz A:

20000 32000 45000
A=|15000 18000 25000
16 000 17 000 23 000

d) Qual é o nimero que estd na primeira linha e segunda coluna? VVocé saberia dizer
qual € o seu significado nessa situacdo em que estamos estudando?

e) Qual ¢ o significado do nimero que esta na segunda linha e terceira coluna?

A tabela abaixo corresponde as vendas de livros no mesmo periodo do ano
anterior:

Janeiro | Fevereiro | Marco
Matematica | 15 000 22000 | 15000




Fisica 12 000 14000 | 11000
Quimica 10 000 13 000 8 000

) Escreva a matriz B que pode ser representada pelos elementos dessa tabela

|

O dono da editora solicitou a um de seus funcionarios que elaborasse uma tabela e
uma matriz que representasse o total de livros vendidos no primeiro trimestre dos dois
anos.

g) Complete a tabela e a Matriz abaixo de maneira a atender ao pedido de dono da
editora.

B =

Janeiro | Fevereiro | Marco

Matematica

Fisica

Quimica

A+B =

h) Quais foram os calculos que vocé fez para obter essa matriz?

Vocé ja deve ter percebido que a soma entre duas matrizes da-se por meio da
soma dos respectivos elementos de cada uma das duas matrizes. E, portanto, s
podemos somar matrizes que tenham o mesmo numero de linhas e de colunas. O
tamanho que uma matriz tem, ou seja, a quantidade de linhas e colunas é chamado de
ordem da matriz. No exemplo da editora, as matrizes apresentadas séo de ordem 3, ou
seja 3 linhas e 3 colunas.

i) De forma anéloga, obtenha uma matriz que faca a subtragcdo entre os elementos das
matrizes A e B.

J) Qual é o significado do numero que se encontra na primeira linha e segunda coluna
dessa matriz?




k) Podemos definir essa matriz como a matriz A — B. O que significa cada elemento
dessa matriz? Qual é a conclusdo que podemos tirar a partir da analise de A —B?

Notemos que a subtracdo entre duas matrizes compde-se da mesma maneira que a
soma entre matrizes. Na construcdo da subtracdo entre matrizes, subtraimos os
respectivos elementos de cada uma delas. E, da mesma forma que a soma, s6 podemos
subtrair matrizes de mesma ordem.

Assim, dadas as matrizes A e B de mesma ordem, m x n com A = (aij) e B = (bij)
para, definimos as matrizes A + B e A — B como:

A+B = (a;+b;)
A—-B = [az’}' — by

Atividade 2

A tabela abaixo se refere a primeira fase de um campeonato de futebol:

Vitérias | Empates | Derrotas
Vasco 3 0 0
Flamengo 1 1 1
Fluminense 1 1 1
Botafogo 0 0 3

a) Represente os valores dessa tabela em uma matriz A, de ordem 4 x 3.

Pelo regulamento do campeonato, cada resultado tem pontuagédo correspondente. Veja
esse fato registrado em uma tabela e em uma matriz B, de ordem 3 x 1:

NUmero de pontos
Vitoria 3
Empate 1
Derrota 0

B =

3
1
0
Terminado a primeira fase do campeonato, foi verificado o total de pontos feitos por

cada time. Essa matriz pode ser registrada numa matriz que é representada por AB. Veja
como é obtida a matriz da pontuacéo de cada time:



Vasco:3.3+0.1+0.0=9
Flamengo: 1.3+1.1+1.0=4
Fluminense:1.3+1.1+1.0=4
Botafogo: 0.3+0.1+3.0=0

AB =

L= I R L =

Esse exemplo mostra como deve ser feita a multiplicacdo entre matrizes. Observe a
relacdo existente entre as ordens das matrizes:

Az « B3y = ABgy

R A— :

[

Qual foi a pontuacao total dos quatro times? Explicite os seus calculos.

Vocé deve ter observado que para responder a questdo anterior foi necessario
multiplicar os valores das linhas da primeira tabela pelos valores da coluna da segunda
tabela.

Para efetuarmos multiplicacdes entre matrizes, usamos esse mesmo raciocinio.

Assim, dadas as matrizes X e Y para obtermos o valor que ocupa a primeira linha
e segunda coluna da matriz produto XY, multiplicamos os valores da primeira linha de
X pelos valores da segunda coluna de Y.

Avaliacéo:

Duracdo prevista: 2 aulas de 50 minutos

Obijetivo: Desenvolver a capacidade de interpretacdo de enunciados, juntamente com o
raciocinio légico.

Descritor associado:

Efetuar célculos envolvendo as opera¢fes com matrizes.

1. Considere a tabela abaixo, com os precos de alguns produtos nos supermercados

AeB.

Supermercado | Farinha (kg) Acucar (kg) Leite (I) Ovos (duzia)
A 1,70 1,90 1,55 3,00
B 1,80 1,25 1,70 3,95

Maria precisa de 4 kg de farinha, 3 kg de acgucar, 3 litros de leite e 1 duzia de ovos para
fazer um bolo. Sabendo que ela é muito econdmica, quanto gastara comprando no
supermercado mais barato?

a) R$8,15



b) R$8,70
c) R$16,85
d) R$20,00

e) R$ 20,15

2. Dadas as matrizes 4 = [_2 41],3 = [ * 2] eC= [ 3 D], calcule:

a) A+B
by A+C
c) B+C
d A+B+C
e) A-B+C
fy A+B-C
g A-B-C

3. Determine X, y, z e t sabendo que:

BREA L M Bl P

1z o0 -1 B -1 2 .
4. Sendo 4 = [_4 L 3] EB—E 0 6],determ|ne.
a) 5A
b) -2B
c) 2A+3B
5. Determine os produtos:
[6 5][2 4
2 [¢ 32 1

1
b) 3][2 5 0]

3 615 0
5 1] [2 4]
0o 2113 2
1] [III 5 1 6 ]
2112 -1 4 —3
Determinantes

Toda matriz quadrada tem, associada a ela, um nimero chamado de determinante da
matriz, obtido por meio de operagdes que envolvem todos os elementos da matriz.

d)

WU b = O

Determinante de matriz de ordem 2



Se as matriz é quadrada de ordem 2, calculamos seu determinante fazendo o produto
dos elementos da diagonal principal menos o produto dos elementos da diagonal
secundéria.

a a.,
det{A) o a [ a
a,, a,
Questao 1:
Sejam a, b, k nimeros reais quaisquer. Calcule o determinante da matriz
M= [cx b ]
ka kbl

Determinante de matriz quadrada de ordem 3
Consideremos a matriz genérica de ordem 3:

Q3 Oy fy3
A= |4y Gy (G
fgy gz Hag

Define-se o determinante da matriz de ordem 3 ao nlimero:

det
Q3 Oy Og3

A=|Gg Q3 Gy3|= Qy90y505 T Qyplpgiiyg T dy3lyglyy — Ay3lyylyy —
gy gz Hag

gy gy — fy9tlag gy

1° Passo: repetir as duas primeiras colunas a direita da matriz efetuando as seis
multiplicagdes como indicado:

a, WG I e e
‘l

. =
A 3 Ny A,
» » ,~n - -

2° Passo: o determinante da matriz serd a diferenca entre o produto dos elementos da
diagonal principal menos o produto dos elementos da diagonal secundaria.

Questao 2:
1 2 3

Calcule o determinante da seguinte matriz |5 1 6.
2 4 3
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