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AVALIACAO DA IMPLEMENTACAO DO PLANO DE TRABALHO 2
GEOMETRIA ANALITICA

PONTOS POSITIVOS

O primeiro ponto positivo foi a elaboracdo do Plano de Trabalho de forma
detalhada e minuciosa, contendo os roteiros de acéo, as atividades e as formas
de avaliacdo. Mencionei como material necessario o uso do laboratério de
informatica para trabalharmos com o Geogebra, utilizei o datashow, consegui
trabalhar atividades dos 3 roteiros de acdo mencionados como estratégias e
recursos para as aulas. Agucando o interesse dos alunos pelo contetdo.

Outro ponto positivo foi a maneira que introduzi o assunto, o conceito,
fatos historicos sobre a Geometria Analitica e também um pouco de arte.
Entendendo a importancia destes conceitos ndo sé na Geometria Analitica
como no cotidiano pois a Geometria estd presente em toda parte, alguns
objetos e a natureza onde paralelismo e perpendicularidade entre retas e a
circunferéncia estao presentes, permitem-nos de forma concreta olhar para um
problema sob o ponto de vista algébrico e geométrico.

Foi positiva também a atuacdo de alunos monitores para auxiliarem os
que tinham mais dificuldades.

PONTOS NEGATIVOS

Um imprevisto, em determinado dia, o colégio estava sem internet, apos
nos deslocarmos para o laboratério, tivemos que voltar para a sala e
trabalhamos com papel quadriculado e outras atividades.

Outro ponto, ndo negativo, mas que atrasa o andamento da aula € que
foi necessario revisar os conteudos que Sao pré-requisitos, como produtos
notéveis e fatoracao.

O problema maior foi a dificuldade por parte de muitos alunos
concernentes a interpretacdo de enunciados e utilizacdo de raciocinio légico,
pois as questdes contextualizadas as exigiam.

Outra situacdo € o curto espaco de tempo - 4 horas/aula semanais,
ainda estava fazendo banco de questfes preparatérias para o SAERJ. Por fim,
com a segunda data marcada, nosso tempo ficou menor ainda.



IMPRESSOES DOS ALUNOS

Os alunos gostaram muito da maneira que foi apresentado e trabalhado
0 conteudo. Gostaram de trabalhar no Geogebra, com esses conteudos.
Fizeram o comentério: por que trabalhamos tanto com papel e material de
desenho fazendo gréaficos e circunferéncias se temos o Geogebra?

Os alunos comentaram que entenderam bem e realmente iSso aconteceu
pois nas avaliacdes tiveram resultado satisfatorio, participaram das acodes
propostas de forma tranquila. Me senti bem ao executar esse PT, pois vi 0s
resultados satisfatorios de meus alunos.

ALTERACOES - MELHORAS A SEREM IMPLEMENTADAS

O PT foi flexivel, além das atividades nele propostas, consegui fazer
algumas atividades extras de vestibulares. as quais acrescentei no PT. No
mais, pela falta de tempo, pela reacdo dos alunos, habilidades adquiridas e
resultado das avalia¢cdes,ndo faria mudancas neste plano.

Formacao Continuada em Matematica
Fundacao CECIERJ/Consércio CEDERJ
PLANO DE TRABALHO
GEOMETRIA ANALITICA

Templo de Artemis em Efeso
Fonte: http://artesgrega.blogspot.com.br/2012/06/gregos.html
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Matematica - 32 série — Ensino Médio
Periodo: 4° bimestre/2012
Duragéo prevista: 3 semanas
Cursista: Dircilene Val Ferreira Tostes
Tutor: Andréa Silva de Lima
Grupo: 5

Descritores do Curriculo Minimo associados:
- ldentificar retas paralelas e retas perpendiculares a partir de suas equacoes.

- Determinar a equacdo da circunferéncia na forma reduzida e na forma
geral,conhecidos o centro e o raio.

Pré-requisitos:

* |dentificar um ponto no plano, através das suas coordenadas
* Produtos Notaveis

* Fatoracéo

* Operacdes com numeros reais e complexos

* Expressdes numéricas

* EquacOes de 1° e 2° graus

Material necessario:

Livro didatico.

Laboratério de informatica com software Geogebra
Videos do youtube

Folha de atividade, régua, papel quadriculado.
Datashow

Estratégia e recurso da aula

Apresentacgao de videos

Papel quadriculado: http:// www.printablepaper.net/preview/qgrid-portrait-a4-4-
noindex

Participacdo de alunos monitores

Texto Revisitando a Geometria Analitica

Roteiro de acdo 1 — A arte e o paralelismo

Roteiro de agcédo 2 — Uma Investigacao sobre Retas Perpendiculares

Roteiro de acédo 4 — Um Problema Regional e a Equacao da Circunferéncia



http://www.printablepaper.net/preview/grid-portrait-a4-4-noindex
http://www.printablepaper.net/preview/grid-portrait-a4-4-noindex

Organizacao da classe: Turma disposta em primeiro momento de forma
individual e, em seguida, em pequenos grupos (2 ou 3 alunos), propiciando
trabalho organizado e colaborativo.

INTRODUCAO

No primeiro momento sera introduzido o conceito, fatos histéricos sobre
a Geometria Analitica e também um pouco de arte. Entendendo a importancia
destes conceitos ndo sO na Geometria Analitica como no cotidiano, nesta
etapa, espera-se que os alunos compreendam o contexto histérico que envolve
o0 surgimento e a alianca entre Algebra e Geometria, feita por René Descartes.

‘A geometria analitica tem origem em uma ideia muito simples,
introduzida por Descartes no século XVII, mas extremamente original: a
criagdo de um sistema de coordenadas que identifica um ponto P do plano com
um par de numeros reais (X, y). Partindo-se disso, podemos caracteriza-la,
como: a) o estudo das propriedades geométricas de uma figura com base em
uma equacao (nesse caso, sao as figuras geométricas que estdo sob o olhar
da algebra); b) o estudo dos pares ordenados de numeros (X, y) que s&o
solucbes de uma equacdo, por meio das propriedades de uma figura
geométrica (nesse caso, é a algebra que esta sob o olhar da geometria). Esses
dois aspectos merecem ser trabalhados na escola.”

“O trabalho com a geometria analitica permite a articulacGo entre geometria e
algebra. Para que essa articulagdo seja significativa para o aluno, o professor deve
trabalhar as duas vias: o entendimento de figuras geométricas, via equagdes, e 0
entendimento de equacdes, via figuras geometricas. A simples apresentacdo de
equacdes sem explicacdes, fundadas em raciocinios I6gicos, deve ser abandonada pelo
professor. MemorizacOes excessivas devem ser evitadas, ndo vale a pena o aluno
memorizar a formula da distancia de um ponto a uma reta, ja que esse calculo, quando
necessario, pode ser feito com conhecimento basico de geometria analitica (retas
perpendiculares e distdncia entre dois pontos).” Segundo as Orienta

. 76e77)
De uma forma muito clara as
dio introduzem a Geometria Analitica dentro dos descritores associados e mostra-
nos a necessidade de se trabalhar as situacdes problemas dentro de um contexto,
para tornar significativa a aprendizagem do aluno.

A Geometria esta presente em toda parte, alguns objetos e a natureza
onde paralelismo e perpendicularidade entre retas e a circunferéncia estéo
presentes, permitem-nos de forma concreta olhar para um problema sob o
ponto de vista algébrico e geométrico.

DESENVOLVIMENTO



‘A Geometria existe por toda parte. Procure observar as formas regulares e
perfeitas que muitos corpos apresentam. As flores, as folhas e incontaveis
animais revelam simetrias admiraveis que nos deslumbram o espirito. Ha,
enfim, infinita variedade de formas geométricas espalhadas pela Natureza. E
preciso, porém, olhos para vé-la, inteligéncia para compreendé-la e alma para
admira-la. O beduino rude vé as formas geométricas, mas ndo as entende; o
sunita entende-as, mas nao as admira; o artista, enfim, enxerga a perfeicao das
figuras, compreende o Belo e admira a Ordem e a harmonia! Deus foi o grande

gebmetra. Geometrizou a Terra e o Céu.”
Tahan, Malba. O homem que calculava. Pg. 53 edic&o 73 - Rio de Janeiro: Record, 2008.

Apés a abordagem de fatos histéricos sobre a Geometria Analitica e também
um pouco de arte, utilizando o texto Revisitando a Geometria Analitica, sdo
reapresentadas as equacbes da reta pois sabemos que uma reta €
representada, ndo sé através de seu esboco no plano cartesiano, como
também de forma algébrica. Sabemos que as retas sao gréaficos de funcbes
afins. Existem diversos tipos de representacfes algébricas para as retas:
Sempre podemos associar a uma reta, uma equagcdo com uma utilidade
especifica. Por exemplo, a forma geral tem esse nome porque permite a
representacdo de qualquer reta do plano, a forma fundamental da-nos um
ponto da reta e seu coeficiente angular; a forma reduzida explicita o coeficiente
angular e o linear.

Equacdo Fundamental: Y — Yo =m (X — Xq)
Equacdo Reduzida: y=ax +b
Equacdo Geral: ax +by +¢c =0

Posicdes relativas

* Quando as equacges reduzidas de duas retas tém coeficientes angulares
iguais e os coeficientes lineares sdo diferentes, elas sdo retas paralelas.

Ex.: Sendo asretast e u representadas por suas equacbes t. y=4x—1
e U y=4x+- sao retas paralelas pois seus coeficientes angulares séo
iguais. Ou seja: m¢=m,

* Quando as equacodes reduzidas de duas retas tém coeficientes angulares e
lineares iguais séo retas coincidentes.

Ex. rny=2x-3 e s:y=2x-3 sdao retas coincidentes pois m;=mg €
Ny = Nsg

* Quando as equaces reduzidas de duas retas tém coeficientes angulares

gue satisfazem a condicdo m; = — elas sdo perpendiculares entre si.

Ex.. vi2x—4y+5=0 e w:-2x+3 sdo perpendiculares pois m,=- e

mW:‘Z.



Em seguida, foram apresentadas véarias equacOes de retas, para que se
identifique o coeficiente angular de cada uma e suas respectivas posicoes
relativas no plano.

Como atividade a ser realizada no laboratério de informética utilizaremos os
Roteiros de Acdo 1. A arte e o paralelismo e 2: Uma Investigacdo sobre
Retas Perpendiculares.

Equacao da circunferéncia

Apresentarei o0 assunto utilizando o roteiro de agéo 4: Um Problema Regional e
a Equacao da Circunferéncia, contextualizando e mostrando a aplicabilidade do
conteudo.

Equacdo reduzida: (X — Xc)2+ (Y —Yc)2 =12

Equacdo geral: X2 + Y2 - 2XX - 2oy + (X% +y3. —13) =0

Ex.: Vamos determinar a equagdo reduzida da circunferéncia com centro
C (2,-9) eraio 6.
(X=Xc)2+ (Y —yc)? =12

(x—a)*+ (y—b)>=R?
(x =22+ (y +9)° =62
(x—2)2+(y+9)2=36

ATIVIDADES PROPOSTAS

* Relatério escrito sobre as aulas trabalhadas no laboratério, referentes aos
roteiros de acgao trabalhados.

* Utilizar exercicios do livro didatico para fixacdo de contetdos trabalhados.
1) Escreva as equacdes das retas representadas no seguinte plano:

P{y.x)
P=(x,y)

+90

2) Indique a posicao felativa entre as retas de equacdes:
a) y=4x—-1 {e 8xy+1=0

Pr={y,-x)




b)y=- —+2x e 6x+4y-8=0
C)y=-—-- e 6x+8y+4=0

d) 2x-4y+5=0 e y=-2x+3

e) Xx—3=0 e y+2=0

3) Qual é a equacao reduzida da reta que passa pela origem e é paralela a
rry=-3x-27?

4) Indigue as coordenadas do centro e do raio da circunferéncia a seguir e
escreva sua equacéo reduzida:

0=(a,b)

5) Determine a equacao reduzida de uma circunferéncia de raio 8 e centro
(5,-7):

6) Dadas as retas(r): x + 2y —5=0 e (s) x—y — 2 =0, podemos afirmar que:
a) r é perpendicular a s.

b) r e s sdo paralelas.

C) s é perpendicular ar.

d) r e s sdo concorrentes.

e) r e s sao coincidentes.

7) Observando o grafico, pode-se afirmar que a equacéo da circunferéncia é:
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a) (x+1)°+(y—-2)*=
b) x — 2)? + (y =3)* = 10
c) (X +2)*—(y +3)* =2
d) (x—2)*+(y-3)°=
e) (x—1)*+(y+2)*=10

8) (FEI-SP) Determine a equacao da circunferéncia com centro no ponto
C (2, 1) e que passa pelo ponto A (1, 1).

9) Sendo asretas r. 3x -2y +6=0 e s: x+3y-6=0, podemos
afirmar que o coeficiente anqgular de r e o coeficiente linear de s, sdao,
respectivamente: (Marque a opgao correta)

a) 3/2 e?2

c) 3 e 35

b) -3/2 e -2

d) -6 e -1/3

10) ) Observando os graficos a seguir, escreva a equacao geral da reta que
€ paralela a reta dada e passa pelo ponto:
a) P(-2,2) b) P(3,2)

QUESTOES QUE FORAM ACRESCENTADAS AO PLANO DE TRABALHO:
1) UFV-MG) A distancia do centro da circunferéncia, de equacao
X2-4x+y2-8y +11=0 , ao ponto (3, 4) é:

a)b

b) 1

c)3



d)
e)

2) (FEI-SP) Determine a equacéo da circunferéncia com centro no ponto
C(2, 1) e que passa pelo ponto A(1, 1).

3) (Fuvest-SP) Uma circunferéncia passa pelos pontos (2, 0), (2, 4) e (0, 4).
Logo, a distancia do centro dessa circunferéncia a origem é:

a)

b)

c)

d

e)

4) (Fuvest-SP) Sendo C a circunferénciax’* + y*=4esaretax +y = 8.
Determine uma equacao da reta perpendicular a s e que passa pelo centro de
C.

AVALIACAO

A avaliacdo se dara de forma continua e tem como base a visédo global
do educando, prevalecendo os aspectos qualitativos sobre os quantitativos,
levando-se em consideracédo as diferentes experiéncias de aprendizagens, face
aos objetivos propostos.

Os alunos disseram que as aulas foram significativas, pela maneira que
foi trabalhado o conteudo, mostrando sua aplicabilidade e contextualizando
algumas questbes. Participaram de forma tranquila e tiveram resultado
satisfatorio. Foram usados os seguintes indicadores para avaliacdo: Identificar
retas paralelas e retas perpendiculares a partir de suas equacdes; Determinar
a equacéao da circunferéncia na forma reduzida e na forma geral,conhecidos o
centro e o raio; e justificativa da resolucéo de problemas usando argumentacao
consistente.

Observacado do interesse, participacdo, assiduidade e a integracdo do
aluno no decorrer das aulas. Durante as atividades em grupo, foram escolhidos
alunos monitores, para melhor desenvolvimento dos exercicios. Também foi
aplicada uma atividade individual e discussdo com relatdrio escrito, baseado
nos videos assistidos, de forma que cada descritor foi abordado durante a
execucao deste plano de trabalho.
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