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Avaliagao da implementag¢do do Plano de Trabalho

Pontos Positivos:

Iniciei a aula com uma revisdo dos contelidos do 32 bimestre: equacdo da reta e coeficiente
angular. Assim, os alunos tiveram uma ideia do que precisariam saber para resolver as questdes.
Entenderam o contelddo bem rapido, e conseguiram realizar as atividades propostas de acordo com o
tempo previsto.

Pontos Negativos:

A principal dificuldade apresentada pela turma foi a utilizagdo dos sinais quando precisavam
isolar o y e encontrar o coeficiente angular da equagdo da reta. Essa dificuldade acompanhou muitos
alunos até a avaliagao bimestral. O principal eles conseguiram entender.

Alteragoes:
Mantive todas as etapas previstas. Apenas acrescentei mais exercicios de revisdo apds o término
das atividades previstas.

Impressdes dos alunos:

Os alunos ndo demonstraram muita dificuldade durante a aplicacdo do PT. Gostaram bastante
guando viram os exemplos das retas paralelas e perpendiculares no datashow, pois tiveram uma ideia
precisa de como sdo e suas posi¢des de acordo com os coeficientes angulares que possuem.

Ao final do plano de trabalho, pediram que este fosse o Unico conteddo da avaliagdo bimestral.
Sinal que ficaram bem a vontade com os conteudos .



PosigOes relativas entre duas retas

Retas Paralelas

No estudo analitico da reta ndo podemos deixar de falar das posi¢des relativas entre retas. Dadas duas
ou mais retas do plano, elas podem ser paralelas, concorrentes, coincidentes ou concorrentes
perpendiculares. Abordaremos aqui o paralelismo de retas, assunto que sempre intrigou matematicos de
todas as épocas. Sabemos que duas retas sdo paralelas quando s3do equidistantes durante toda sua
extensdo, ndo possuindo nenhum ponto em comum.

Dessa forma, considere duas retas, r e s, no plano cartesiano.

L)

B4

As retas r e s sdo paralelas se, e somente se, possuirem a mesma inclinacdo ou seus coeficientes
angulares forem iguais.
Utilizando a linguagem matematica:

rffs Sag=a;

Uma maneira mais simples de verificar se duas retas sdo paralelas é comparar seus coeficientes
angulares: se forem iguais as retas sdo paralelas.

Exemplo 1. Verifique se as retas r: 2x + 3y —7 =0e s: — 10x — 15y + 45 = 0 s3o paralelas.

Solugdo: Vamos determinar o coeficiente angular de cada uma das retas.

Retar:2x+3y—-7=0

Para encontrar o coeficiente angular precisamos isolar y na equacao geral da reta.
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Faremos o mesmo processo para a reta s.

Retas:—10x—-15y+45=0

—15y = 10x — 45
15y = —10x + 45

1_—1{]x+45_—2x+3
Y=5 157 3

—2
Me=3

-

Comom, = m, = ?' podemos afirmar que r // s.

Exemplo 2. Determine a equagdo geral da reta t que passa pelo ponto P(1, 2) e é paralela a reta r de
equagao 8x—2y+9=0.

Solugdo: para determinar a equacdo de uma reta basta conhecermos um ponto dessa reta e seu
coeficiente angular. J& conhecemos o ponto P(1, 2) da reta procurada, agora resta encontrar o seu
coeficiente angular. Como a reta t é paralela a reta s, elas possuem o mesmo coeficiente angular. Assim,
utilizando a equacdo da reta r iremos determinar o coeficiente angular. Segue que:

8x —2y+9=0
-2y =—8Bx—9
2y =8x+9

Ox

P— _'_g
Y=273

= o
y=4x+3

m, =4

Podemos afirmar que m=4. Conhecendo um ponto da reta e seu coeficiente angular, utilizamos a
formula abaixo para determinar sua equacao.



¥ =0 =m(x—xq)
Onde ¥ e y, 530 as coordenadas do ponto pertencente dreta. Teremos:
y—2=4(x—1)

y—2=4x—-4

dx—yv—4+2=0

4x —y — 2 = 0= Equacdo geral daretat.

Retas Perpendiculares:

A caracteristica mais conhecida de duas retas perpendiculares é que no ponto de intersec¢ao
delas é formado um angulo reto (de medida igual a 90°), mas com o estudo da geometria analitica em
cima da andlise da reta é possivel dizer que duas retas perpendiculares terdo os seus coeficientes

angulares opostos e inversos.

Considere duas retas r e s, perpendiculares no ponto C, representadas em um plano cartesiano.

e

0

=4
Considerando o angulo de inclinagdo da reta s como sendo B, entdo o angulo de inclinacdo da reta r sera
90° - B. Dessa forma teremos:

Coeficiente angular da reta s: ms =tg B

Coeficiente angular da reta r: mr = tg (90° - B)
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Aplicando as fdérmulas de adicdo de arcos é possivel comparar o coeficiente angular das duas retas,
veja:

sen(90°+4)  sen90°.cos S + sen90°.cos S

19(0%+/) = c0s(@0°+/3)  cos90°.cos 3 — sen90°.sen/3
9=
tg(90°+p) = é

Comoms=tgBemr=-1/tgp, podemos dizer que: ms=-1/mr ou ms.mr=-1
Dessa forma, chegamos a conclusdao de que em duas retas perpendiculares o coeficiente angular
de uma das retas serd igual ao oposto do inverso do coeficiente angular da outra

Desenvolvimento:

DURACAO PREVISTA: 200 minutos ou 4 aulas, divididos em dois dias distintos.
AREA DE CONHECIMENTO: Matematica
ASSUNTO: Geometria Analitica
OBIJETIVOS:
e I|dentificar padrées entre as equacgbes de retas paralelas
e Deduzir a relagdo entre os coeficientes angulares de retas perpendiculares.

PRE-REQUISITOS: Marcag3o de pontos no plano cartesiano, identificacdo da equagio de uma reta.

MATERIAL NECESSARIO: Folha de atividades, lapis ou caneta.



ORGANIZACAO DA CLASSE:
e Turma disposta em duplas em laboratério de informatica de forma a propiciar um trabalho
colaborativo.
e Turma disposta em grupos dois a trés alunos de forma a propiciar um trabalho colaborativo.

DESCRITORES ASSOCIADOS:

e H15 - Identificar a equag¢dao de uma reta apresentada, a partir de dois pontos dados ou de um
ponto e sua inclinagao.

Atividades:

12 dia:
Inclinagao e coeficiente angular da reta e a descoberta de retas paralelas e perpendiculares.

1) Dadas as retas abaixo, identifique os coeficientes angulares de cada uma delas.

4
a)r:4x—-3y+7=0 Resposta: m, = 3

4
b)s:8x—6y+14=0 Resposta: mg = 3

c)p:6x+3y+7=0 Resposta: m, =-2

d)g:2x+y—-5=0 Resposta: mgq=-2
1
e)t:2x—4y—-1=0 Resposta: m; = 5

flu:3x—y+6=0 Resposta: m, =3

2) De acordo com os coeficientes angulares encontrados no exercicio anterior, analise e responda as
seguintes questdes com V para verdadeiro e F para falso:

a) Os coeficientes das retas r e s sdo iguais. (V)
b) Os coeficientes das retas p e q sdo iguais. (V)
c) Os coeficientes das retas t e u sdo iguais. ( F)



3) Quando os coeficientes angulares de duas retas sdo iguais, estas retas sdo chamadas paralelas. E
qguando sdo diferentes sdo chamadas de concorrentes.
Por isso, identifique no exercicio 1, um par de retas paralelas: _res e um par de retas concorrentes:

teu/seq .

22 dia:

Andlise do coeficiente angular e a descoberta de retas perpendiculares

1) Para identificar se duas retas sdo perpendiculares, encontramos os coeficientes angulares das duas
retas e em seguida provamos o seguinte:

ms.mr=-1

Agora, dadas asretass: x+2y—1=0er:4x—2y +12 =0, prove que elas sdo perpendiculares.

Resolucdo esperada:

Temosgue

b |

—x 1
sixt2y—1=0Dy=—+-—2m.= —

r:4x—1y+12:09y:i—x+¥—>mr= =2

b3 | e

Para que as retas sejam perpendicularesm, = m, = —1

Segue que,

Portanto, as retasr e s sdo perpendiculares.

2) Encontre a equacgado da reta s, perpendicular a reta t: 2x + 3y — 4 =0, sabendo que ela passa pelo ponto
P(3,4).

Resolucdo esperada:



-2 _»
Paraaretat:3y=-2x+4-)my:T'x+§-)m‘z?-

Como s é perpendicular a t, entdo m,*m, =-1 2m,= =

bl w

|
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Temosum ponto da reta s e seu coeficiente angular. Assim, a equagdo da reta s sera dada por:
¥-Yo=m,*(x-x;), onde x, e y, sdo as coordenadas do pontoP. Logo,

3,
y-4=-%(x-3)

3x-9

2

y-4=
2y-8=3x-9

Organizando os termos, teremos:
3xr—9-2y+8=0

3x —2y—1=0, que é aequacdo daretas.

3) Considere no plano cartesiano uma reta r de equagdo 3x + 5y +1 =0 e um ponto Q de coordenadas
(5,5). Determine a equacgdo da resta s perpendicular a r passando por Q.

Resposta esperada para avaliagdo:



o —3x 1 -3
Equacio de r: 3x +5y+1=09‘y=Tx—E—) m, = —

— =
Sabemos que Mo+ M, = —1 = m, = = T Ma=j
=3

Conhecendo o coeficiente angulare um ponto da reta s, podemaos aplicar a farmula:
Y —¥o =mx (x— x0)

5
}-‘—525*{3:—5}

3y —15 = 5x — 25
S5x —3y —25+ 15 =0

Sx —3v — 10 = 0 que € a equacdo da reta s.

Avaliagao:

19 dia

Como o assunto Coeficiente angular da reta é algo do 32 bimestre, muitos alunos podem
apresentar dificuldade, na hora de encontra-lo. Para isso, é importante dar um exemplo a turma. E a
partir dai, ndo havera nenhuma dificuldade em resolver os exercicios propostos.

A avaliacdo pode ser feita ao analisar o que cada aluno faz: se consegue identificar os
coeficientes corretamente, e se tem habilidade de analisar as questées propostas.

22 dia
Neste dia, a atividade proposta engloba novamente coeficiente angular e equacdo da reta. Os
mesmo devem ser exemplificados pelo professor. A segunda questdo deve ser acompanhada passo a

passo, e ser usada como exemplo, e o aluno devera fazer sozinho a questdo 3, onde seu aprendizado
sera avaliado.
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