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Introducéo:

O presente plano de aula tem como objetivo apresentar as equacOes de retas paralelas,
perpendiculares e de circunferéncias de maneira facil e pratica. Devido a proximidade com 0 ENEM e o
SAERJ, este plano de aula ndo utilizara o rigor de algumas notacGes matematicas. Utilizarei o software
Geogebra e alguns exercicios para apresentacdo do tema.

ATIVIDADE 1

Desenvolvimento:

e Habilidade Relacionada:
Identificar retas paralelas, a relagcdo dos coeficientes angulares e calcular uma reta paralela a outra
passando por um ponto.
e Descritor Associado:
H15 - Identificar a equacdo de uma reta apresentada, a partir de dois pontos dados ou de um ponto e
sua inclinacdo.
e Pré-requisitos:
Pontos no plano cartesiano, identificacdo da equacgédo de uma reta.
e Tempo de Duracao:
100 minutos.
e Recursos Utilizados:
Quadro negro, Geogebra, data show e folha com exercicios.
e Organizacdo da Turma:
Atividade em dupla ou individual.
e Objetivos:
Reconhecer retas paralelas.
e Metodologia adotada:
Aula interativa com a utilizagdo do Geogebra e folha com exercicios.

Relembrando:

Uma equacéo reduzida da reta respeita a lei de formacdo dada por y = ax + b, onde x e y sdo 0s
pontos pertencentes a reta, a é o coeficiente angular da reta e b o coeficiente linear.

Com esta atividade estudaremos a relagédo entre as retas paralelas.

Entrada:

Com o Geogebra aberto, digite no campo de entrada (embaixo a esquerda) a equagédo: y = 2x.

No campo a esquerda, aparecera uma equacgdo. Temos que representa-la na forma reduzida: = Reta ,
el @y =2x

- Reta

Se ndo estiver nessa notacao, sera apresentada a forma normal: ) a2x+y=0



Passo 1:

Vamos transformar a equacao para a forma reduzida clicando com o botéo direto do mouse na equacéo e
clicar naequacdloy=ax+b

= Reta
e ar-2xy=0

Reta a

Equacioy=ax+b

Forma Paramétrica

Exibir Objeta
Exibir Rdtulo
Hahilitar Rastra

Renomear

R Nz [C]

Apagar

Propriedades ...

Ll

Passo 2:

. - A N —
Cligue no triangulo pequeno do quarto icone do menu ~¥ ¢ escolha Reta Paralela

-
—_— RetaParalela

Clique na reta ja construida e clique no ponto 1 do eixo X. VVocé obtera duas retas paralelas:

No quadro a esquerda aparecera mais uma equacao. Se ela ndo estiver na forma reduzida, repita o Passo 1.



Repita 0 Passo 2 mais trés vezes, so que agora as retas obtidas deverédo passar por 2, -1 e -2. Clique com o

P . o A Exibir Rotulo
botao direito do mouse em cada reta e clique em “exibir rétulo”:

Apds esses passos ird obter a seguinte imagem:

-4
Né&o esquecendo de que as equacdes devem estar na forma reduzida. De acordo com a imagem:

1 Reta

@ ay=2x
@ biy=2x-2
@ cy=2x-4
@ diy=2x+2
e oery=2x+4

Olhando essas equacdes, 0 que podemos ver de semelhante?

Entdo o que podemos afirmar em relac&o aos coeficientes angulares de retas paralelas?



Calculando a equacéo da reta paralela a outra passando por um ponto dado:

Exemplo:

Determine a equacéo da reta paralela a reta de equacdo y = 3x — 2 e que passe pelo ponto (3,1)

A reta que temos que determinar devera ser paralela a reta dada, portanto com coeficiente angular igual a 3.

Basta substituir o ponto (3,1) na equacéo:

y=3x+b
1=33+b
1=9+0b
1-9=b»
b=-8

Com isso a reta procurada sera: y = 3x — 8
Exercicios:

1 — Assinale as retas paralelas correspondentes:

(@ y =-2x+4 ()y =3x—8
() y = —x+2 ()y =4x—1
() y =4x ()y=—x

(d) y =3x ()y=-2x+8

2 — Obtenha trés retas paralelas a reta y = 3x

3 - Verifiqueseasretasr: 2x + 3y-7 = 0es:- 10x - 15y + 45 = 0 séo paralelas.

4 - Determine a equacdo geral da reta t que passa pelo ponto P(1, 2) e € paralela a reta r de equacao
8x-2y +9 = 0.

5 - Determine uma equacéo de reta que passa pelo ponto P(2,-3) e é paralela a reta de equagéo

5 —2y+1=0.

6 - Se as retas de equacdes (a+3)x + 4y —5=0e x+ ay +1 =0 sdo paralelas, calcule os valores
de a.

7 - (Fatec) Seja aretar, de equacdo y=(x/2) +17. Das equac0es a seguir, a que representa uma reta paralela
are:

Q)2y=(x/2)+10 b)2y=-2x+5 ¢)2y=x+12 d)y=-2x+5 e)y=x+34



ATIVIDADE 2

Desenvolvimento:

e Habilidade Relacionada:
Identificar retas perpendiculares, a relacdo dos coeficientes angulares e calcular uma reta
perpendicular a outra passando por um ponto.
e Descritor Associado:
H15 - Identificar a equacdo de uma reta apresentada, a partir de dois pontos dados ou de um ponto e
sua inclinacdo.
e Pré-requisitos:
Pontos no plano cartesiano, identificacdo da equacdo de uma reta.
e Tempo de Duracéo:
100 minutos.
e Recursos Utilizados:
Quadro negro, Geogebra, data show e folha com exercicios.
e Organizacdo da Turma:
Atividade em dupla ou individual.
e Obijetivos:
Reconhecer retas paralelas.
e Metodologia adotada:
Aula interativa com a utilizacdo do Geogebra e folha com exercicios.

Pesquise no dicionario ou na internet a palavra perpendicular.

Passo 1:

Entrada:

Com o Geogebra aberto, digite no campo de entrada (embaixo a esquerda) a equacédo: y = 2x.

No campo a esquerda, aparecera uma equagdo. Temos que representa-la na forma reduzida: = Reta 5
el Ay =2x
=I Reta

Se ndo estiver nessa notacao, serd apresentada a forma normal: > @ 2x+y=0

Para representa-la na forma reduzida, repita o Passo 1 da atividade anterior.

Passo 2:

Clique no triangulo pequeno do quarto icone do menu .~ ¥ e escolha Reta Perpendicular

Reta Perpendicular

Clique na reta ja construida e clique no ponto (0,0). Vocé obtera duas retas:



Passo 3: (medindo o angulo entre duas retas)

. . . ,Q)l ,{‘1 Angulo
Clique no oitavo icone e escolha
retas, uma de cada vez.

Se aparecer uma imagem deste tipo ao lado,
Clique com o botdo direito do mouse em cima do angulo,

Propriedades, basico e escolha angulo entre 0° e 180°.

Obteréa a representacao seguinte:

. Clique sobre as

duas



No menu a esquerda temos duas equagoes: _ ----- Fiﬂtaa: y=2x
= by =-0.5x

Coeficiente angular daequacdoa: m; =

Coeficiente angular da equacdo b: m, =

Efetue: my.m, =

Repita o Passo 1: agora com areta y = 4x. Repita 0s passos 2 e 3 e faca as anotacdes:

Coeficiente angular daequagcdoa: m; =

Coeficiente angular da equagdo b: m, =

Efetue: my.m, =

Repita o Passo 1: agora com areta y = 10x. Repita os passos 2 e 3 e faga as anotagoes:

Coeficiente angular da equagdo a: m; =

Coeficiente angular da equagdo b: m, =

Efetue: m;.m, = _____

O que podemos concluir em relagdo aos coeficientes angulares de equacdes perpendiculares?

Exercicios:
1-Provequeasretass:x + 2y-1 = Oer:4x- 2y + 12 = 0 sdo perpendiculares.

2 - Encontre a equacdo da reta s, perpendicular aretat: 2x + 3y - 4 = 0, sabendo que ela passa pelo
ponto P(3,4).

3 - Considere no plano cartesiano uma reta r de equagdo 3x + 5y + 1 = 0 e um ponto Q de coordenadas
(5,5). Determine a equacao da resta s perpendicular a r passando por Q.



ATIVIDADE 3

Desenvolvimento:

e Habilidade Relacionada:
Identificar a equacgéo da circunferéncia com centro e raio definido.
e Descritor Associado:
HO09 - Reconhecer o circulo ou a circunferéncia, seus elementos e algumas de suas relacdes.
H16 - Resolver problemas que envolvam a distancia entre dois pontos no plano cartesiano.
e Pré-requisitos:
Pontos no plano cartesiano, distancia entre pontos.
e Tempo de Duracéo:
100 minutos.
e Recursos Utilizados:
Quadro negro, Geogebra, data show e folha com exercicios.
e Organizacdo da Turma:
Atividade em dupla ou individual.
e Obijetivos:
Deduzir a equacdo da circunferéncia.
e Metodologia adotada:
Aula interativa com a utilizacdo do Geogebra e folha com exercicios.

Em uma determinada cidade, um morador quer instalar um poste a uma distancia de 2 metros de sua casa.
De quantas formas ele poderia fazer isso?

2_

-24

Utilizando a formula da distancia entre pontos tente determinara os lugares possiveis desse poste.
Lembrando que o ponto A esté localizado no ponto (0,0).
Com o auxilio do professor:

D, = (x = 0)2 + (y — 0)?
2 =,/x? + y? (elevando os dois membros ao quadrado)
22 = x* +y?

Vocé obteve uma equacao, serd que 0s pontos possiveis podem ser representados pelo desenho?



Este desenho representa qual figura?

Repita 0 processo anterior com o poste a uma distancia de 3 metros.
Esperamos que o aluno consiga sem a ajuda do professor chegar a equacao:
32 =x*+y*

Essa situacdo poderia ser representada pela seguinte figura?

O que podemos deduzir em relacdo a figura e a equacao?

Analisando de outra maneira, se a casa estivesse no ponto B(2,1) e com uma distancia de 2 metros, como
seria a equacdo da circunferéncia?



Esperamos que o aluno consiga sem muitas dificuldades:

(x=2)*+ @y -1?=2?

No final da aula serd disponibilizado o arquivo “equacdo circunferéncia.ggb”, para os alunos manipularem a
equacao reduzida.

Exercicios:

1 - Vamos ver se vocé entendeu esses aspectos sobre a equacao da circunferéncia, preenchendo a seguinte
tabela:

Centro Raio Equacdo
0=(2.3) 4 | (x-2Y+(»y-3)=
O=(-14) 3 =9
0=(-2,-3) 5
(x—4) +(y+5° =64

2 - Determine a equacéo da circunferéncia que possui centro em C(3, 6) e raio 4.
3 - Determine as coordenadas do centro e a medida do raio da circunferéncia de equagao: (x - 3)*+ (x - 8)*= 121
4 - Encontre as coordenadas do centro e o valor do raio da circunferéncia de equacéo:

a) x*+y’>=25
b) (x +2)*+(y-9)’=3

Avaliacao:

Os alunos serdo avaliados no decorre do plano de agéo, pela participagdo, empenho e cumprimento
dos exercicios propostos.
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