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INTRODUCAO

O conhecimento da ferramenta matematica ajuda a representar e organizar
situacbes do dia-a-dia € requisito basico na resolucdo de varios problemas

envolvendo matrizes.

Este trabalho aborda Matrizes e Determinantes usando varios recursos e
atividades contextualizadas e praticas de tal forma que os alunos construam 0s
préprios conhecimentos, compreendam e fixem os assuntos tratados.

O objetivo desse trabalho € que o aluno interprete o significado de matrizes e

de determinantes, relacione as duas usando as operacfes que vamos estudar.




DESENVOLVIMENTO
AULA 1

Duracéao prevista: 100 minutos.
Area de conhecimento: Matematica.
Assunto: Matrizes.

Objetivos: - Compreender o conceito de matrizes através identificacdo dos elementos
representados numa tabela.

Pré-requisitos: Saber o que € linha e coluna.
Material necessario: Folha de atividades.
Organizacao da classe: dupla.

Descritores associados: Identificar diferentes tipos de matrizes.

» Apresentacao da Historia

Curiosidades em torno do nome matriz

O pai do nome matriz

Foi s6 ha pouco mais de 150 anos que as matrizes tiveram sua importancia detectada e sairam
da sombra dos determinantes. O primeiro a lhes dar um nome parece ter sido Cauchy, 1826:
tableau ( = tabela).

O nome matriz s6 veio com James Joseph Sylvester, 1850. Seu amigo Cayley, com sua famosa
Memoir on the Theory of Matrices, 1858, divulgou esse nome e iniciou a demonstrar sua utilidade.

Por que Sylvester deu o nome matriz as matrizes ?

Usou o significado coloquial da palavra matriz, qual seja: local onde algo se gera ou cria. Com
efeito, via-as como "...um bloco retangular de termos... 0 que ndo representa um determinante,
mas € como se fosse uma MATRIZ a partir da qual podemos formar varios sistemas de
determinantes, ao fixar um numero p e escolhar a vontade p linhas e p colunas..." ( artigo
publicado na Philosophical Magazine de 1850, pag 363-370 ).

Observe que Sylvester ainda via as matrizes como mero ingrediente dos determinantes. E s6 com
Cayley que elas passam a ter vida prOpria e gradativamente comegcam a suplantar os
determinantes em importancia.

Fonte: A histéria das matrizes — Instituto de Matematica — UFRGS http://www.mat.ufrgs.br/~portosil/passa3b.html



http://www.mat.ufrgs.br/~portosil/passa3b.html

» Apresentacao da Lista

1- Seja a planilha eletrénica do computador abaixo:
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Responda:

a) Quantos anos tem Augusto?

b) Quantos anos tem Fausto?

¢) Em que cidade mora Claudio?

d) Em que cidade mora Pedro?

e) Quem mora em Curitiba — PR?

f) Quem mora em Cuiaba — MS?

g) Quem tem 18 anos?

h) Quem tem 50 anos?

Sabendo que aij significa € o elemento que se encontra na linha i e na coluna j, determine:
a) qual o elemento que se encontra no all.
b) qual o elemento que se encontra no a21l.
c) qual o elemento que se encontra no a23.
d) qual o elemento do a32.

e) qual o elemento do a33.




f) qual o elemento do a43.
g) qual o elemento do a52.
h) qual o elemento a63.
i) qual o elemento a71.

j) qual o elemento a82.

2- Seja a tabela abaixo sobre a produgé&o de trigo, soja, milho e algodao atualizado em 2001
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Fonte: Vieja, 31/10/2001.

Fonte: Forum Temético 1 por FLAVIO LAVOURAS HAICKI RIO DE JANEIRO - sexta, 9 agosto 2013, 10:53
Responda:

a) Qual foi a producéo de soja ha dez anos?

b) Qual foi a producéo atual de milho?

c) Qual foi o0 alimento que teve maior aumento de produtividade?

Sabendo que aij significa € o elemento que se encontra na linha i e na coluna j, determine:
a) Qual o elemento do al1l1?

b) Qual o elemento do a23?

c) Qual o elemento do a34?

d) O elemento do a23 é o mesmo do a32?




e) Onde esta localizado 1800?
f) Onde esta localizado 69%?

g) Onde esta localizada a menor porcentagem de aumento de produtividade?

3- Dado a tabela abaixo sobre a disparidade de precos, responda:

DISPARIDADE DE PRECOS

O argentino ganha mais

que o brasileiro. Mas o Com 100 dolares € possivel comprar...
custo de vida em Buenos

Aires ¢ altissimo ... em Sao Paulo ... em Buenos Aires
arroz 170 quilos 84 quilos
queijo mussarela 31 quilos 13 quilos

filé mignon 17 quilos 12,5 quilos
Coca-Cola de 2 litros 127 garrafas 67 garrafas

Fonte. Veja, 21/11/2001.

Fonte: Forum Tematico 1 por FLAVIO LAVOURAS HAICKI RIO DE JANEIRO - sexta, 9 agosto 2013, 10:53
a) Com 100 dolares é possivel comprar quantos quilos de arroz em Buenos Aires?
b) Com 100 dolares é possivel comprar quantos quilos de filé mignon em Sao Paulo?

c) Com 100 dolares compra a mesma quantidade de coca-cola de 2litros em S&o Paulo e Buenos
Aires?

d) Aonde se compra mais queijo mussarela com 100 dolares?

Sabendo que aij significa € o elemento que se encontra na linha i e na coluna j, determine:
a) Qual o elemento do a41?

b) Qual o elemento do al2?

c) Onde se encontra 31 quilos?

d) Onde se encontra 13 quilos?

e) Onde se encontra a maior quantidade de coca-cola?

f) Onde se encontra a menor quantidade filé mignon?

> Exercicios de Fixacao do livro didatico paginas 83 e 84 n*1,2,5,12 e 13.

Fonte: IEZZI, G., DOLCE, O., DEGENSZAJN, D., PERIG, R., ALMEIDA, N. Mateméatica Ciéncia e Aplicacdes. Sdo Paulo: Editora Saraiva, 2010.
(volume 2 — 62 edicéo)




Duracéao prevista: 100 minutos.

Area de conhecimento: Matematica.

Assunto: Matrizes.

Objetivos: - Desenvolver habilidades relacionadas as operacdes com matrizes
Pré-requisitos: Definicdo de matriz, operacfes elementares com nameros reais.
Material necessario: Video aula, folha de atividades, régua e caneta.
Organizacao da classe: dupla.

Descritores associados: H33 — Efetuar calculos envolvendo opera¢cdes com Matrizes.

» Apresentacao do video aula:

Vestibulandia.com — Matrizes — Parte 1- http://www.youtube.com/watch?v=sw18GQESKpA
Matrizes — Parte 2 - http://www.youtube.com/watch?v=AdwyrhQ5GfA

» Folha de Exercicios

ATIVIDADE 1

A revendedora de carros AUTOMATICA possui duas concessionarias de carros e comercializa
trés modelos diferentes. A tabela abaixo se refere a quantidade de carros vendidas no més de
Junho/2012 em cada concessionaria.

Modelo
Loja

Basico Médio Luxo
| 20 15 6
Il 15 5 2

Observemos que foram vendidos 6 carros de luxo na Loja | nesse periodo.

a) Quantos carros do modelo béasico foram vendidos na Loja 11?

b) Quantos carros do modelo médio foram vendidos na Loja 1?

¢) Quantos carros de luxo foram vendidos em junho?

Observemos que foram vendidos 6 carros de luxo na Loja | nesse periodo.

a) Quantos carros do modelo basico foram vendidos na Loja 11?

b) Quantos carros do modelo médio foram vendidos na Loja 1?



http://www.youtube.com/watch?v=sw18GQESKpA
http://www.youtube.com/watch?v=AdwyrhQ5GfA

¢) Quantos carros de luxo foram vendidos em junho?

Vocé ja deve ter visto que podemos representar uma tabela como um objeto matematico.
Chamamos de matriz esse objeto matematico ao qual estamos nos referindo. Dessa maneira
podemos representar a tabela acima por meio da seguinte matriz A,

(20 15 6)
= \15 8 3

d) Qual é o numero que esta na primeira linha e segunda coluna? Vocé saberia dizer qual € o seu
significado nessa situagdo em que estamos estudando?

e) Qual é o significado do numero que esta na segunda linha e terceira coluna?

A tabela abaixo representa a quantidade de carros vendidos pela concessionaria AUTOMATICA,
em julho/2012, nas suas duas lojas.

Modelo
Loja

Basico Médio Luxo
| 23 16 8
Il 13 3 1

O dono da concessionaria AUTOMATICA solicitou a um de seus funcionéarios para elaborar uma
tabela e uma matriz que representasse o total de carros vendidos nos meses de junho e julho, em
suas duas Lojas.

g) Complete a tabela e a Matriz abaixo de maneira a atender ao pedido de dono da
concessionaria.

Modelo

Loja
Basico Médio Luxo

¢ b

A+B=1 _

h) Quais foram os calculos que vocé fez para obter essa matriz?




Vocé ja deve ter percebido que a soma entre duas matrizes da-se por meio da soma dos
respectivos elementos de cada uma das duas matrizes. E, portanto, s6 podemos somar matrizes
gue tenham o mesmo numero de linhas e de colunas. O tamanho que uma matriz tem, ou seja, a
quantidade de linhas e colunas é chamada de ordem da matriz. No exemplo da concessionaria
AUTOMATICA, as matrizes apresentadas sdo todas de ordem 2x3 (2 linhas e 3 colunas).

i) De forma analoga, obtenha uma matriz que faca a subtracéo entre os elementos das matrizes A
e B.

J) Qual é o significado do niumero que se encontra na primeira linha e segunda coluna dessa
matriz?

k) Podemos definir essa matriz como a matriz A — B. O que significa cada elemento dessa matriz?
Qual é a conclusdo que podemos tirar a partir da anélise de A —B?

Professor,

Esperamos que o aluno perceba que, neste caso, a matriz A — B significa a diferenca entre o nimero de
carros vendidos entre os meses de junho e julho e que é obtida subtraindo-se cada elemento da matriz B
do seu correspondente na matriz A. Dessa forma, um elemento negativo da matriz A — B indica que a
venda de carros de um determinado modelo diminuiu em uma das lojas. Analogamente, um elemento
positivo de A — B indica o crescimento da venda de carros de um determinado modelo em uma
determinada loja.

ATIVIDADE 2

A tabela abaixo se refere ao custo e ao lucro por carro, relativo a cada um dos modelos no més

de junho.
Modelo Custo (RS) Lucro(RS)
Basico 19.000 1000
Médio 28.000 4000
Luxo 45,000 5000

a) Represente os valores dessa tabela em uma matriz C, de ordem 3 x 2.

Consideremos que devido ao aumento de precos da matéria-prima o custo e o lucro sofreram um
aumento de 20% em julho.

b) Escreva a matriz que represente os valores do custo e do lucro apds o aumento.




Professor,

Nesse momento, talvez seja necessaria uma intervencdo de modo que o aluno perceba que um valor X,
aumentado em 20%, torna-se 1,20.x. De forma geral, um valor x aumentado em i % torna-se (1+i).x.

c) Qual é a relacao entre os valores da matriz de custos e lucros de junho e os valores da matriz
apos o aumento?

Vocé deve ter observado que todos os valores da matriz C foram multiplicados por 1,20. Assim,
podemos dizer que a nova matriz € 1,20.C, ou seja, a hova matriz € 1,20 multiplicada por C.

Observemos entdo que podemos multiplicar uma matriz M por qualquer namero real a, obtendo
uma nova matriz aM de mesma ordem. Para isso, basta multiplicarmos todos os elementos da
matriz M pelo nimero real a.

ATIVIDADE 3

Consideremos ainda as tabelas ja estudadas, referentes ao més de junho.

Modelo
Loja

Basico Medio Luxo
| 3 16 B
Il 13 3 1
Modelo Custo (RS) LucroiRS)
Basico 19.000 000
Médio 2.000 4000
Luxe 45,000 5000

a) Qual foi o custo total dos carros para a Loja I? Explicite os seus calculos.
b) E para a Loja 11? Explicite os seus calculos.

c¢) Qual foi o lucro total dos carros obtido para a Loja 11? Explicite os seus calculos.

Vocé deve ter observado que para responder as questdes anteriores foi necessario multiplicar os valores das
linhas da primeira tabela pelos valores das colunas da segunda tabela. Para efetuarmos multiplicacbes entre
matrizes, usamos esse mesmo raciocinio. Assim, dadas as matrizes X e Y para obtermos o valor que ocupa a
primeira linha e segunda coluna da matriz produto XY, multiplicamos os valores da primeira linha de X pelos valores
da segunda coluna de Y.

De forma geral, dadas as matrizes Xmxn € Ynxp Obtemos a matriz (XY)nx, , tal que cada elemento zij € obtido,
multiplicando-se os valores da linha i de X pelos valores da coluna j de Y e somando-se os produtos parciais. Dessa
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forma, o produto X.Y s6 é possivel quando o nimero de colunas da matriz X for igual ao nimero de linhas da matriz
Y.

Xmxn . Ynxp = XYmxp

I_I‘—'_I

Fonte: Roteiro de Acéo 1 - Curso Formacéo Continuada 20 ano. Disponivel em
http://projetoseeduc.cecierj.edu.br/ava22/course/view.php?id=126

> Exercicios de Fixacao do livro didatico paginas 88, 89 e 93 numeros 19, 20, 22, 25, 31 e
32.

Fonte: IEZZI, G., DOLCE, O., DEGENSZAJN, D., PERIG, R., ALMEIDA, N. Matemética Ciéncia e Aplicagbes. Sdo Paulo: Editora Saraiva, 2010.
(volume 2 — 62 edi¢do)



http://projetoseeduc.cecierj.edu.br/ava22/course/view.php?id=126

Duracéao prevista: 100 minutos.
Area de conhecimento: Matematica.
Assunto: Matrizes.

Objetivos: Trabalhar com as operacfes e propriedades das matrizes por meio da codificacéo e
decodificagdo de mensagens.

Pré-requisitos: Operacfes com matrizes.
Material necessario: Folha de atividades, régua e caneta.
Organizacao da classe: dupla.

Descritores associados: H33 — Efetuar calculos envolvendo opera¢des com Matrizes.

> Folha de Atividades
ATIVIDADE 1

Vocé ja sabe que qualquer numero real multiplicado por 1 € sempre o préprio numero, 1. X = X .
1= x para qualquer x real. Por isso, dizemos que o nimero 1 € o elemento neutro da multiplicacéo

. - . 1 1
no conjunto dos numeros reais. Por outro lado, como 7. > = le de forma geral x. - = 1 (para

~ . 1 . . 1 .
gualquer x real ndo nulo) dizemos que > €oinverso de7e ~ €oinverso de x. Quando pensamos

no conjunto das matrizes reais, poderiamos perguntar se existe alguma matriz que possui essa
propriedade.

Nesse caso, ja de antemao podemos dizer que essa pergunta sO faz sentido para matrizes
guadradas, pois dadas duas matrizes A e B s6 podem ser comutativas ( AB = BA), se possuirem
mesma ordem.

1) Dadas as matrizes A e B abaixo efetue as seguintes operagoes:

a) A b) 1.4 c) B.1 d) [.B

2) O que voce percebeu apos arealizacdo dessas operagoes?

a b|
d! Calcule A1 e 1.4 ¢ escreva suas conclusoes

A=

3) Dada uma matriz genérica P

abaixo.




Generalizando, podemos mostrar para qualguer matriz Ay, ;
Al=fA=A4

Ou seja, o produto de qualquer matriz quadrada pela matriz identidade de mesma ordem &

sempre igual a propria matriz.
A partir dai, surgem duasquestdes:

Dadauma matriz quadrada, sempre poderemos descobrir sua matrizinversa, isto &, dadauma

-1
matriz “bus: sera sempre possivel encontrar uma matriz A7 1al que

AA T =a7A=1,

Como poderemos encontrar a matriz inversa?

A fim derespondermos a essas questoes, facamos uma pequena investigacao.

1 2] a b
o A= O
4) Dada a matriz 3 OJ‘ suponhamos que a matriz & i
Como
ATl=T:A=4

Temos entao que:

AAT=1> : 2}.(1 b —] f
3 0flec d] |0 1

a) Vocé saberia encontrar os valores de a, b, ce d? Note que sera preciso resolver um sistema.

Vamos I3, junte-se com seus colegas etente!

Professor, caso os seus alunos tenham dificuldade, é uma boa oportunidade para fazer uma revisdao do
conceito de sistemas de equacdes do 1° grau.

Eles deverao seguir os seguintes passos para encontrar a solugao:

1 2]1[a &1 [1 © a+2c b+2d i, 20

*13 olle a] |0 1]*0| 32 3 0 1
A partir da segunda igualdade de matrizes, temos entao dois sistemas lineares (€ importante
chamar a atengao para o fato: duas matrizes sao iguais se cada um de seus termos correspondentes

sao iguais):

r

%a-e-?.c:l
3a=0

S




Resolvendo o sistema, temos:

ed=—

Ly | =
b | —
| =

’ i Ak
Logo, a matriz inversa procuradaé A~ = :

a_|a b
b) Agora que encontrou a matriz &= l: - d] Verifiquese AA7 =4 4=1

1 2

c) Facaagora o mesmo raciocinio para encontrar a inversade = © 3 6

Vocé deve ter percebido que no processo de descobrirmos a matriz inversa de B, chegamos

a dois sistemas lineares que nac admitem solugdo, o que nos leva a concluir que amatriz 8 naotem

inversa e que nem todas as matrizes quadradas sao invertiveis.

A arte dedecodificarmensagens é bastante antiga, existem indicios de seu uso desde o Egito An-
tigo. Nos dias de hoje, ela estafortemente presente em nossas atividades mais simplescomao, por exem-

plo, quando digitamos uma senha em um site de Internet ou quando usamos um cartao de crédito.
Vocé sabia que podemosusaras matrizes e suas propriedades para decodificar uma mensagem?

Paranossa incursao nas mensagens criptografadas usando matrizes, precisamos inicialmente

fazer uma associacdo entre numeros e as letras do alfabeto daseguinteforma:

Quadro do valor numérico de cadaletra




Os espacos entre as palavras serdo representados por um traco e para esse simbolo serd atri-

buido o nimero zero.

Atividade 2

Dois amigos, Carlos e Jodo, combinaram deenviar mensagens codificadas entre si, utilizando a
1 2

matriz A = como chave,

a) Carlos quer enviar a mensagem “VAMOS BRINCAR" para Jodo. Preencha atabela abaixo com

osnumeros que estao associados a cada uma das letras.

b) Organize esses dados emumamatriz M, -, da seguinteforma:

M=[]

. -1,
c)Encontre a matriz 4~ inversa de A,

d) Obtenha a matriz codificada que Carlos devera enviar para lodo, ou seja, obtenha a matriz

C=A«M,

e) Faca como Jodo e finalmente decodifique a mensagem, fazendo A7 - C.

f) Carlos e Jodo combinaram de enviar outras mensagens, utilizando como chave a matriz
3 7]

A= 6 —4 Porém, ndo conseguiram utilizar essa matriz para a codificacao das mensagens. O

quevocé acha queaconteceu?

Fonte: Roteiros de Agcdo 2 - Curso Formacdo Continuada de Matematica 2° ano. Disponivel
http://projetoseeduc.cecierj.edu.br/ava22/course/view.php?id=126

» Exercicios de Fixacéo do livro didatico pagina 102 nameros 47, 48, 49 e 51.

Fonte: IEZZI, G., DOLCE, O., DEGENSZAJN, D., PERIG, R., ALMEIDA, N. Mateméatica Ciéncia e Aplicacdes. Sdo Paulo: Editora Saraiva, 2010.

(volume 2 — 62 edicéo)

em



http://projetoseeduc.cecierj.edu.br/ava22/course/view.php?id=126

Duracéao prevista: 100 minutos.
Area de conhecimento: Matematica.
Assunto: Matrizes e Determinantes.

Objetivos: Usar a planilha eletrénica para calculo de determinantes e a obtencdo de matriz
inversa.

Pré-requisitos: conhecimento basico na manipulacao do software.
Material necessario: Video Aula, planilha eletronica e folha de atividades.
Organizacao da classe: dupla.

Descritores associados: H32 — Calcular determinante de matrizes quadradas de ordem 2 ou 3;
H33 — Efetuar calculos envolvendo operac¢des com Matrizes.

» Apresentacao Video Aula

Vestibulandia.com — Determinantes Parte 1- http://www.youtube.com/watch?v=SUbr6zypkLA

Caro Professor, neste roteiro, exploraremos o calculo de determinantes por meio de uma planilha

eletronica.

Optamos pelo Excel do pacote de softwares Microsoft Office 2010, mas vocé podera utilizar outros
softwares similares. Divida os estudantes em duplas ou grupos diante de cada computador, conforme a
disponibilidade deste recurso em sua escola. Usando o programa Excel (ou similar), peca que abramuma
planilha e sigam as instrucbes daatividade. Depois de realizadas as atividades, vocé pode exploraroutros
recursos do programa como froca de cores, bordas de tabelas, titulos e outros. Lembre-se de orienta-los

wmbém a salvar oarquivo trabalhado.

> Folha de Atividades



http://www.youtube.com/watch?v=SUbr6zypkLA

Atividade 1

Nesse roteiroaprenderemos a utilizaruma planilha eletronica para calcular determinantes e matri-

zes inversas,dada umamatrizquadrada.

a) Utilizando qualquer planilha eletronica digite os valores de uma matrizquadrada em cada uma

dascélulas. E escolhauma célula pela qual serdvisualizada ovalor dodeterminante.

b) Clique no botao W] - inserir funcdo - procure na janela que aparecera afungao, selecione a

@tegoria“Matematica e Trigonométrica”e selecione afuncao"MATRIZ.DETERM" e clique em ok.

c) Depois que foraberta a proximajanelaselecione amatriz e clique em OK.

18
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d)Temosentdo o resultado dodeterminante da matrizindicada.

Podemos também usar a planilha eletronicaparaachar amatriz inversa de umadada matriz.

e) Digite oselementos da matriznas células daplanilha.




f) Selecione as células sobre as quais aparecerao oselementos da matriz inversa. Nesse caso sele-

donaremos trés linhas e tréscolunas.

o
1

h) Clique em OK e selecione os elementos damatriz que vocé digitou.

i) Agora preste atencao. Naoclique direto em OK. Pressionesimultaneamente as teclas Ctrl e Shift e

entao clique em OK ou pressione enter.
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Temosentao amatriz e a sua inversa.

Caroprofessor, pararealizar as atividades sequintes sugerimos que construa com osalunos o con-
ceito do calculo do determinante de matrizes quadradas de ordens 2 e 3 para isso se baseie no texto De-

terminantes e Areas dePoligonos.

Umaatividade interessante € propor que osalunos calculem ovalor dodeterminante das matrizes

‘namac” edepois confira com ovalor obtido pelo célculo através daplanilha eletrénica.

Atividade 2

a)Observe o triangulo ABC daimagemabaixo e calcule a sua area.
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b) Agora monte uma matriz M3x3 em que a primeira coluna seja composta pelas coordenadas x

dospontos A, B e C, a segunda coluna seja composta pelascoordenadas y dospontos A, BeC, ea terceira

luna seja compostaapenas pornumeros 1.Como segue,

xA } .A l )

M = .‘(‘B '\.’B 1

c) Feito isso calcule o determinante damatrizM (vocépode calcular "namao” e depois confirmar se

fez o calculo certoutilizando a planilha eletronica).

d) Vocéconsegue perceberalguma relacao entre odeterminante encontrado e a drea do triangulo

ABC?Querelacao é essa?

Vocé deve ter percebidoque arelacdoentre a area do triangulo ABC e odeterminante damatriz M

éaseguinte:

Xy

area dotriangulo ABC = % b

Xe

Atividade 3

Agora é com vocé!

Y 1 |dCt (M )I

Y3 N="—7—
2

Ve 1

a)Calcule a areade cada umdostriangulos aseguire digaqual € o triangulo que possui a maior area.

Fonte: Roteiro de A¢do 5 -

Formacéo

Continuada de  Matematica 2° ano. Disponivel em

http://projetoseeduc.cecierj.edu.br/ava22/course/view.php?id=126.

» Exercicios de Fixagao do livro didatico pagina 127 nimeros 50 e 51 e pagina 132 numero 6
e 8.Fonte: IEZZI, G., DOLCE, 0., DEGENSZAJN, D., PERIG, R., ALMEIDA, N. Matematica Ciéncia e Aplicacdes. S&o Paulo: Editora

Saraiva, 2010. (volume 2 — 62 edi¢éo)



http://projetoseeduc.cecierj.edu.br/ava22/course/view.php?id=126

Habilidade relacionada: H32 — calcular o determinante de matrizes quadradas de ordem 2
ou 3; H33 — efetuar calculos envolvendo as opera¢des com matrizes.

Pré — requisitos: operacdes com matrizes e determinantes de matrizes quadradas de ordem
2 ou 3.

Tempo de duragéo: 100 minutos.

Recursos educacionais utilizados: Folhas de atividades.

Organizacao da turma: individual.

Objetivos: revisao e fixacdo através de atividades.

Metodologia adotada: apresentacdo de questOes diversificadas envolvendo os conceitos

aprendidos sobre matrizes e determinantes.

> Folha de Atividades

1. (UERJ) Observe parte da tabela do quadro de
medalhas dos Jogos Pan-americanos do Rio de
Janeiro em 2007:

‘ medaihas
1l
‘ i {I 1-oure | 2- 2::& 3- bronre b
1- Estados Unidos 97 g8 52 237
2- Cuba 59 35 41 135
3- Brasll 54 40 67 161

Com base na tabela, é possivel formar a matriz
quadrada A cujos elementos a; representam o

numero de medalhas do tipo j que o pais i
ganhou, sendo i e j pertencentes ao conjunto

{1, 2, 3}.




Para fazer uma outra classificacdo desses
paises, sdo atribuidos as medalhas os seguintes
valores:

—ouro: 3 pontos;
— prata: 2 pontos;

—bronze: 1 ponto.

3
Esses valores compdem a matriz v=[2]
1

Determine, a partir do calculo do produto AV, o
nimero de pontos totais obtidos pelos trés
paises separadamente.

) 2i—j,sei#]
2- (UFBA) A matriz 2 x 3, com a, = SRIMNSETS
1+),8e1=)

é:

(2 0 2 3
a)-3 4 b0 4

G 1 11

2 3

. 2 0 -1
c)0 4 d),

3 4 1
1 2




3- (FFFCMPA RS) A matriz A=[:n kB] é tal que

A? =[_-‘: g] . O valor de % é
a) 4.

b) 2.

c) 1

d -2

e) -4

4 — (UEL) O determinante da matriz [-2 x 0| é

positivo se
a) x>-4
b) x<0
c) x<2
d) x<-4oux>0
e) x>-2oux<-6
5 - (UEL PR) Uma das formas de se enviar uma
mensagem secreta € por meio de coédigos

matematicos, seguindo os passos:
1. Tanto o destinatario quanto o remetente

possuem uma matriz chave C;

2. O destinatario recebe do remetente uma matriz
P, tal que MC =P, onde M é a matriz mensagem a
ser decodificada;

3. Cada numero da matriz M corresponde a uma
letra do alfabeto: 1=a, 2=b, 3=c, ...., 23=z;

4. Consideremos o alfabeto com 23 letras, excluindo
asletrask,wey;




5. O nimero zero corresponde ao ponto de
exclamacgao;

6. A mensagem é lida, encontrando a matriz M,
fazendo a correspondéncia numero/letra e
ordenando as letras por linhas conforme segue:
M11M12M13M21M22M23M31M3Ma33.

Considere as matrizes:

1 1 0 2 -10 1
C=|0 -1 0|eP=|18 38 17
0 2 1 19 14 0

Com base nos conhecimentos e nas informagdes
descritas, assinale a alternativa que apresenta a
mensagem que foi enviada por meio da matriz M.

a) Boasorte!
b) Boaprova!
c¢) Boatarde!
d) Ajudeme!
e) Socorro!
Fonte: Lista de Exercicios de Matrizes e Determinantes. Disponivel em

http://pessoal.educacional.com.br/up/4380001/4947854/LISTA%20DE%20EXERC%C3%8DCIO0S%20-
%20MATRIZES%20E%20DETERMINANTES.pdf

GABARITO

1- EUA 519; Cuba 288; Brasil 309

i
>0 00



http://pessoal.educacional.com.br/up/4380001/4947854/LISTA%20DE%20EXERC%C3%8DCIOS%20-%20MATRIZES%20E%20DETERMINANTES.pdf
http://pessoal.educacional.com.br/up/4380001/4947854/LISTA%20DE%20EXERC%C3%8DCIOS%20-%20MATRIZES%20E%20DETERMINANTES.pdf

AVALIACAO

Na avaliacdo, o professor devera acompanhar o desenvolvimento verificando
0 interesse pelo assunto e se sao capazes de destacar aspectos que, mais
gostaram e que acharam mais interessantes nos trabalhos realizados. Observar
também a participacdo e seu desempenho durante a atividade, bem como se as

atividades foram interessantes e significativas para os alunos.

As Aulas 1 a 4 sao realizadas em dupla, o professor observara nos registros
dos alunos suas producdes, seus textos, exercicios, argumentacbes e até em
relatos orais a compreensao, as duvidas, 0s progressos e a necessidade do aluno
sobre o assunto trabalhado. Entdo, aqui o professor avaliara o empenho das
duplas, a organizacdo das atividades, a participacdo e como desenvolveram a

atividade.

Na Aula 5 é realizada individual para que o aluno fixe o contetdo e que tanto
o aluno como o professor perceba se realmente foi compreendida o conteudo

matrizes e determinantes.
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